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ELSO SZINT

— kozeppontos hasonldsagi transzformacio;

— haromszogek hasonlosaganak
alapesetel,;

— parhuzamos szelok tetele.



MASODIK SZINT

— szogfelezo tétel,;
— parhuzamos szel0szakaszok tetele;
— magassag es befogo tétel.



HARMADIK SZINT

— kulsO szogfelezo tetel; Apollonius kor;
— Ceva és Menelaosz tétel;

— pont korre vonatkozo hatvanya, korok
hatvanyvonala,

— Ptolemaiosz tétel.



NEGYEDIK SZINT

— forgatvanyujtasok;
— Carnot tétel;: Menelaosz tetel
altalanositasa;

— Casey tétel



FELADATOK

Horvay Katalin-Reiman Istvan
Geometria Feladatgyujtemeény |.
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232 feladat !



1. FELADAT

Az ABC haromszog oldalai AB=5, BC=4,
CA=3. Szerkesszunk olyan negyzetet,
amelynek ket csucsa az AB oldalon van,
egy-egy pedig a BC es CA oldalon.
Allapitsuk meg a négyzet oldalanak hosszat.



1. FELADAT MEGOLDASA




2. FELADAT

A, B és A’, B’ olyan pontok, hogy az AB es
A’B’ parhuzamosak es AB#A'B".
Megrajzoljuk az ABCD es A'B’C’D’
negyzeteket, amelyek azonos koruljarasuak.
lgazoljuk, hogy az AA’, BB’, CC’, DD’
egyenesek egy ponton mennek at.



2. FELADAT MEGOLDASA




2. FELADAT MEGOLDASA




3. FELADAT

Adott egy sz0g szarai kozott egy P pont.
Szerkesszunk olyan kort, amely érinti a szog
szarait es atmegy a P ponton.



3.FELADAT MEGOLDASA




4. FELADAT

Az ABCD trapezban AB eés CD
parhuzamosak. Ezekre kifele szerkesztjuk
az ABE es CDF szabalyos haromszogeket.

lgazoljuk, hogy EF athalad az atlok
metszespontjan.



4. FELADAT MEGOLDASA




5. FELADAT

Az ABC haromszog beirt kore a BC, CA, AB
oldalakat rendre az A, B; C,;, pontokban
erinti. Az ABC koré irt kor A-t nem
tartalmazo BC ivenek felezopontja A,,
hasonloan definialjuk a B, és C, pontokat.
Bizonyitsuk be, hogy az A ;A,, B,B,, C,C,

egyenesek egy ponton mennek at.
OKTV 1997.1l. kategoria, 2.fordulo 2. péelda
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6. FELADAT

Legyen az ABC haromszogbe irt kor kozeppontja I, a koré
irt kor kozeppontja O. A BC oldalhoz hozzairt kor
kozeppontjanak tukorképe a BC oldalra legyen A’, az AA’
egyenes tukorkepe az A-bdl indulo szogfelezére legyen /..
Hasonloan definialjuk /,-t. lgazoljuk, hogy az 7, és ¢,
egyenesek metszéspontja rajta van az Ol egyenesen.

Olimpiai valogatoverseny, Kecskemet, 2017
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6. FELADAT MEGOLDASA
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/. FELADAT

« Adott egy e egyenes, egyik oldalan ket
pont A és B. Szerkesszunk olyan kort,

amely erinti az e egyenest és athalad a két
ponton.



7. FELADAT MEGOLDASA




7. FELADAT MEGOLDASA
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7. FELADAT FOLYTATASA

* Apollonius fele problema: tekintsunk
harom alakzatot, amelyek mindegyike
lehet pont, kor, vagy egyenes.
Szerkesztendo olyan kor, aminek
mindharom alakzattal egyetlen kozos
pontja van.



8. FELADAT

* Avizszintes talajon all két fuggoleges rud.
Az egyik 3, a masik 6 meter magas. Egy
egyenes drotkotél feszul ki minkét rud
aljatol a masik tetejeig. Milyen magasan
van a feszito kotelek talalkozasi pontja?



8. FELADAT MEGOLDASA




9. FELADAT

Legyen az ABCD trapez atloinak
metszespontja M, a szarak egyeneseinek
metszespontja N. Bizonyitsuk be, hogy az
MN egyenes felezi a trapez alapjait.



9. FELADAT MEGOLDASA




10. FELADAT

(a) Adott két pont A és B és egy AB-vel
parhuzamos egyenes. Csak vonalzoval
szerkesszuk meg az AB felezGpontjat.

(b) Adott az AB szakasz az F
felezOpontjaval, tovabba egy C pont, amely
nincs az AB egyenesen. Csak vonalzoéval
szerkesszunk C-n at AB-vel parhuzamost.



11. FELADAT

Adott két diszjunkt, kulonboz6 sugaru kor a
kozeppontjaikkal. Csak vonalzoval

szerkesszuk meg kozos kulso erintoiknek a
metszéspontjat.






12. FELADAT

A Kk, és k, korok egymast P-ben érintik.
Messe egy P-n atmeno szelo P-n kivul k;-et
meg A;-ben es k,-t még A,-ben; tovabba
egy P-n atmenO masik szelo k,-et B,-ben és
K,-t B,-ben. Bebizonyitando, hogy PA,B, és
PA,B, haromszogek hasonlok.

Kirschak verseny 1933. 3. feladat






13. FELADAT

Adott harom kor k,, kg, k- egyik sincs a
masik belsejeben. Legyen a k, es kg korok
kulsO hasonldsagi pontja P,g, hasonloan
definialjuk a Py €s P, pontokat. Igazoljuk,

hogy ez a harom pont egy egyenesen van.
(Monge-fele harom kor tétel)



MONGE TETEL




14. FELADAT

Adott a k kor és annak egy AB atmérogje.

A Kk, és k, korok az AB altal meghatarozott
egyik felkor belsejeben helyezkednek

el; k; a k kort a P pontban, AB-t a Q pontban
erinti; ugyanigy k, a k kort az S, az AB-t
pedig az R pontban érinti. Bizonyitsuk be,
hogy a PQRS négyszog hurnegyszog.

2001-2002. OKTV 2001-02. II. kategoria 1. fordulo 5. feladat



14. FELADAT MEGOLDASA
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15. FELADAT

A k kor belsejében van az ABCD negyzet.
Tekintsuk azt a kort, amely belulrdl érinti k-t
és éerinti az AB es AD egyenesek A-bol
induld B-t es D-t nem tartalmazo felet, ez a
kor k-t A’-ben erinti. Hasonlbéan kapjuk B’, C’
és D’ pontokat. Igazoljuk, hogy AA’, BB’,
CC’ és DD’ egy ponton mennek at.
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15. FELADAT MEGOLDASA
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15. FELADAT MEGOLDASA




OSSZEFOGLALAS

« Ket alakzat kozéppontosan hasonlo.
Vegyuk észre! Hasznaljuk ki!

— szerkesztés
— Sszamolas
— bizonyitas
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Koszonom a figyelmet!



